MT 131 FINAL COZUMLER

1. (a) f(z) =tanz, b= 3%, a=0olsun. f'(z)=sec?z,
f(x) = 2sec? ztanz, f”(z) = 2sect x + 4sec® xtan®z
F(0)=0,f'(0) =1, f"(0) =0, f”(0) = 2oldugundan Ps(z) = = + &
ve tan £ ~ P3(3) = 1 + & = 2 bulunur.
(b) f(z) = 6 = Arctan2 — Arctan 2, (0,+00) araligimda maksimum

vapilacak. f'(z) = 17z — 725 = (mﬂ?)(;lg)’ (0, +00) araligindaki

Kritik tek sayi:v/3

0<zxz<V3|V3<uz
f'(x) + -

oldugundan ve f, v/3 noktasmnda siirekli oldugundan, f(z), = = v/3
de maksimum degerine erigir.
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2. Dy =R, f cift fonksiyon. :C—Oisey—Ovey—Oisex—O x—:l:l

lim, o In |z| = —oo0, lim, o — =5 = 400, lim, 0 =5=5 = lim; 0 =5~ = 0

oldugundan, L’'Hospital Kuralindan, lim,_.q 2 In |z| = lim, 0 lnm =0= f(0)
oldugundan f, 0 da siirekli olur. D1ger noktalarda da siirekli oldugundan
Diigey Asimptotu yoktur. lim, 40 22 In |z| = (+00)(+00) = +00 oldugunda
yatay asimptot da yoktur. (yine L’Hospital Kuralindan)

£(0) = lim,_o an = limg 0 2 In 2| = lim, 0 % =lim, ,o—2z =0

ve x # 0 igin f'(x ) = 2(1 4 21In|z|) oldugundan, kritik sayilar:0, +e=1/2,
f"(0) yok ve x # 0 i¢in f”(x) = 2 + 31n|z| BN igin adaylar: 0, +e=2/3

r<—e2|-et<z<-e3|l-ei<zr<00<z<edleri<z<e |z>el/?
1 (x) - + + - - +
f"(x) + + - - + +
Grafik

T =4e 3 de 1Y Min, x = 0 da Y. Maks,x = d+e~ i da Biikiim Noktasi

vardir. f(+e™2) = E_ja f(i‘fi%) = _287‘1 f(0) =



2
y=x"InIxl|

-1/2

3. (a)

(b)

In(1 — cos 2z)
) Inz
2sin 2z

Tocos2s _ 2xsin2z 2z sin2x(1 + cos2z)  2x(1 + cos2x)

1 1 — cos2x sin? 2z sin 2%

3:(11+cos23:) . ( x )(1—|—c0s23:)

y = (1 — cos 2:E)ﬁ olsun Iny = > belirsizligi var.

- , lim
sinxcosx  x—0

- = 2, L’Hospital Kuralindan,

G 52 sinz cosx
— COS 2T In(1—cos 2x)

lim ——— 2= _ 9 olur. (1—cos 2:v)ﬁ =e” ms  vee” 2de

z—0 Inz

siirekli oldugundan bileskenin limiti teoreminden lir% (1 — cos2x) mE = ¢
T—

€” in (x — 400 iken) diigey olmayan bir asimptotu ise lirf (e"—P(z))=0
Tr—r+00

r—P 0
olur, Dolayisiyla lim 67(3:)) = —— = 0 olur. Buradan da
T—+00 e’ —+00
P P
liIJIrl <1 — (x)) = 0 bunun sonucu olarak liIJIrl (z) =1 elde
x—r+00 er r—+oo eT
edilir.
y —y
y = coth™ z olsun. cothy =z, z = %,
evY —e
(e —eVz=eY+e7Y ee—1)=eY(x+1)
1
(x—l)e2y:x+1 ezy:$+
T —
_ z+1 1 z+1
2y—1n<x_1) y—21n($_1)

|z] > 1igin y = Arcsecz olsun. z =secy ve 0 <y <7, (y # §)

olur. cosy = % ve 0 <y < 7 oldugundan y = Arccos% olur.

Ters FonksiyonunTiirevlenebilmesi Teoreminden g’ (b) =

1
——, (b= f(a
0= @)
olur. 2% + 2z = 3 denkleminin tek ¢oziimii z = 1 oldugundan
g (3) = % =1 olur.
Ters FonksiyonunTiirevlenebilmesi Teoreminden g¢'(z) =

f'(g(x))

olur. Her iki tarafin tiirevi alimirsa

J"(z) = —f"(g(@))g'(x) _ —f"(9(x))
(f'(g(x)))? (f'(g(x)))?

olur. f"(g(z)) > 0 ve f'(g(z)) > 0 oldugundan ¢”(z) < 0 olur.




